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ПАРАМЕТРЛЕРІ БАР ТЕҢДЕУЛЕР МЕН ТЕҢСІЗДІКТЕРДІ ШЕШУ ƏДІСТЕРІ МЕН 
КЛАССИФИКАЦИЯСЫ 

 
Асқанбаева Ғ. Б.,аға оқытушы 
Əбдіхан Г.Е, Математика, 4 курс 

 
«Біз білім беруді жаңғыртуды одан əрі жалғастыруға тиіспіз. Бүгінде мектептерді 

компьютерлендіру толықтай аяқталды. Орта білім берудің 12 жылдық моделі 
енгізілуде.«Өмір бойы білім алу» əрбір қазақстандықтың жеке кредосына айналуы тиіс. 

Біз университеттік білім беру мен ғылымды дамытудың жаңа деңгейін қамтамасыз 
етуге міндеттіміз». 

Параметрi бар есептер қарапайым математика курсының өте қиын есептерiнің бiрі 
болып табылады. Негiзiнде олардың шешiмi есептiң шартына кiретiн функциялардың зерттеу 
жəне сандық коэффициенттерi бар теңдеулер мен теңсiздiктердi шешу болып келеді. 
Параметрi бар теңдеулердi (теңсiздiктерді) шешуде қандай мəндерде берілген теңдеудің 
(теңсіздіктің) шешімдері бар болатынын анықтап, сол шешiмдердi табу керек. Сол 
параметрдiң мүмкiн мəндерiнiң кем дегенде бiреуi зерттелмеген жағдайда есеп толық 
шығарылған болып саналмайды. Ертеден бері параметрi бар есептер жоғарғы оқу 
орындарындағы талапкерлерге математика пəні бойынша емтихандық билеттерде кездеседі, 
ал соңғы жылдары мұндай есептер ҰБТ тапсыруда ұсынылады. 

Мектеп бағдарламасындағы негізгі тақырыптардың бірі болғандықтан параметрі бар 
теңдеулер мен теңсіздіктер тақырыбы өзектілігінжоймайды. 

Параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктерді шешу əдістері мен 
классификациясын қарастырамыз.  

Егер теңдіктегі немесе теңсіздіктегі кейбір коэффиценттер нақты сандармен емес, 
əруптермен белгіленсе, оларды параметр дейміз, ал теңдікті немесе теңсіздікті параметрлік 
деп атаймыз.  

Параметр латын алфавитінің бірінші əріптерімен белгіленеді: а, в, с, … немесе а1, а2, 
а3, … , ал белгісіз латын алфавитінің х, у, z, … соңғы əріптерімен белгіленеді. Бұл белгілеуді 
міндетті түрде қолдану қажет емес. Бірақ егер шартында қай əріп параметр, белгісіз екенін 
берілмесе, осы белгілеу қолданылады  

Параметрлік есепті шешу дегеніміз - əрбір а параметріне есепті қанағаттандыратын х 
мағынасын табу. Керісінше айтқанда есеп шартына байланысты.  

Параметрлік теңдік немесе теңсіздікті шешу: 
- Параметрдің қандай мағынасында есептін шешімі болатының анықтау. 
- Жүйенің əрбір рұқсат етілген параметрлеріне сай шешімдерін табу.  
Параметрлік есептердін қандай басты түрлері бар? 
1. Параметрдің кез келген мағынасына, немесе алдынала белгіленген множестваға 

тиесілі теңдік, теңсіздіктің шешімі. Есептің осы түрі «Параметрлік есептердің» басты үйрену 
тəсілі 

2. Теңдік, теңсідіктердің параметрге сай шешім санын табатын тəсіл. 
3. Теңдік, теңсідіктердің нақты шешім санын табу жолы. 
4. Теңдік, теңсіздік параметр мағынасын табу жолында,шешімдер жиынын 

қанағаттандыратын шарттар.  
Параметрлік есептердің негізгі шешу жолдары. 
1. (аналитикалық) Бұл тəсілді тікелей шешу тəсілі дейді, параметрсіз есептердің 

жауабын стандартты жолымен табуын қайталайды. 
2. (графиктік) Есептің шартына байланысты(х;а) координаталық жазықтығы немесе 

О(х;у) координаталық сызбасы қолданылады.  
3. (параметрлікшешу) Бұл тəсілмен есепті шешкенде, х жəне а ауыспалы шамалары 

тең құқықты қабылданып, аналитикалық тəсілге қарағанды оңай ауыспалы шама 
таңданылады. 
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Ескерту. Параметрлік есептердің шешімінің маңызды кезеңінің бірі - жауабын жазу 
болып табылады. 

Сызықтық теңдеу 
Теңдік  ах = в,                                                (1) 
а, в - нақты сандар жиынына тиісті, а  х - белгісізболса,х-ке байланысты сызықты 

теңдеу деп аталады. 
Сызықтытеңдеудітексеруүлгісі (1). 

1.Егера ≠  0, в - кезкелгеннақты сан. Теңдікте бір ғана шешім болады х = в/а. 
2. Егер а=0, в=0,  онда теңдік мынадай мүрде болады 0 ∙ х = 0,  есептің шешімі барлық 

сандар жиыны болады. 
3. Егер  а=0, в ≠ 0, ондатеңдік  0 ∙ х = в шешіміболмайды. 
Егер сызықты  теңдік  (1) түрінде берілмесе, онда оны бірінші (1) түріне келтіру керек. 

Содан кейін бірақ шешу керек. 
Сызықты параметрліктеңсіздік 
ах> в,  ах <  в,   ах ≥  в,   ах ≤ в, 
Мұнда а, в - параметрге тәуелді өрнек, ал х - белгісіз, сызықты параметрлік теңсіздік 

деп аталады. 

Параметрлік теңсіздікті шешу дегеніміз, параметрдің барлық мағынасына сай келетін 
теңсіздіктің шешімдер жиынтығын табу. 

Теңсіздіктің шешу үлгісі  ах> в. 
1. Егер а > 0, онда х > в/а. 
2. Егер а < 0, онда х <В/а. 
3. Егер а = 0, онда теңсіздік келесі түрге көшеді  0 ∙ х > в. в ≥ 0 теңсіздіктің шешімі 

жоқ; в < 0 Жауабы теңсіздіктің барлық сандарының жиынтығы болды. 
Мысалы. Теңсіздікті шешу а(3х-1)>3х - 2. 
Шешімі: а(3х-1)>3х – 2, сонда 3х(а-1)> а-2. 
Үш жағдайын қарастырамыз. 
1. а=1, 0 ∙ х > -1 шешімі кез келген сан. 
2. а>1, 3х(а-1)> а-2, сонда х > а-2/3 (а-1). 
3. а< 1, 3х(а-1)> а-2, сонда х < а-2/3 (а-1). 
Жауабы:  х > а-2/3 (а-1), а>1; х < а-2/3 (а-1) , а< 1; х а=1 жиынтығына тиесілі. 
Параметрлік квадраттық теңсіздіктер. Виет теоремасы. 
                                              ах2 +вх + с = 0,                             (1) 
а,в,с – параметрге байланысты өрнек, а ≠ 0, х – белгісіз, параметрлік квадратты 

теңсіздік деп аталады. 

Квадратты теңсіздіктің зерттеу үлгісі (1). 
1. Егер а = 0, онда мына сызықты теңдікке келеміз вх +с = 0. 
2. Егер а ≠ 0 жəне дискриминант  D = в2 – 4ас < 0,онда шешімі жоқ. 
3. Егер а ≠ 0 жəне D = 0, онда теңдіктің тек бір шешімі барх = - в/2а  
4. Егер а ≠ 0 жəне D > 0, онда теңдіктің екі əр түрлі түбірі бар х1,2= (- В ± √D)/2а 
 
Мысалы. а параметірінің барлық мағынасына теңдікті шешу 
                        (а – 1)х2 – 2ах + а + 2 = 0. 
Шешімі. 1. а – 1 = 0, сонда а = 1.Онда теңдік келесі түрге көшеді  -2х + 3 = 0, х = 3/2. 
2. а ≠ 1. Дискриминантты табамыз D = 4а2 – 4(а – 1)(а + 2) = - 4а + 8. 
Мүмкін жағдайлар: а) D< 0, -4а + 8 < 0, 4а > 8, а > 2. Теңдіктің түбірлері жоқ. 
б) D = 0, т.е. -4а + 8 = 0, 4а = 8, а = 2. Теңдіктің бір түбірі бар х = а /(а – 1) = 2/(2 – 1) = 2. 
в) D > 0, -4а + 8 > 0, 4а < 8, а < 2. Теңдіктің екі түбірі бар х1,2 = (2а ± √ -4а + 8)/2(а – 1) = (а ± √ 2 – 

а )/(а – 1) 
Жауабы. а = 1   х = 3/2;            а =2    х = 2; 
            а >2  Түбірі жоқ;            а < 2 жəне а ≠ 1    х1,2 = (а ± √ 2 – а )/(а – 1). 
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Виет теоремасы. 
Параметрлік квадраттық теңдіктерді шешу кезінде қолданылатын теоремалар: 
Виет теоремасы.Егер х1, х2 – квадратты теңдіктің түбірлері ах2 + вх +с = 0, а≠0, онда 

х1 + х2 = -В/а  жəне  х1 ∙ х2 = С/а. 
Теорема 1.Квадратты үшмүшелдің түбірінің белгілері бірдей болуы үшін ах2 +вх +с, 

келесі іс-əрекеттерді жасау керек:  D = в2 – 4ас ≥ 0,   х1 ∙ х2 = С/А> 0. 
Екі түбірдің мағынасы  болады, егер х1 + х2 = -В/а  > 0, жəне екі түбірдің де мағынасы 

болмайды, егер х1 + х2 = -В/а  < 0. 
Теорема 2. ах2 +вх +с квадратты үшмүшелігінің түбірлерінің мағынасы болу жəне 

мағынасы болмау үшін, келесі іс-əрекеттерді жасау керек:  D = в2 – 4ас ≥ 0,   х1 ∙ х2 = С/а≥ 0. 
Екі түбірдің мағынасы болады, егер х1 + х2 = -В/а  ≥ 0, мағынасы болмайды егер х1 + х2 

= -В/а  ≤ 0 шартыорындалса. 
Теорема 3.Квадратты үшмүшеліктің түбірлері əр түрлі болуы үшін ах2 +вх +с, келесі 

іс-əрекеттерді жасау керек: х1 ∙ х2 = С/а< 0. 
D = в2 – 4ас > 0  түрде шешіледі. 
Параметрлік көрсеткіштік жəне логарифмдік теңдеулер мен теңсіздіктерді шешу 

əдістері 
Параметрлік көрсеткіштік жəне логарифмдік теңдеулер мен теңсіздіктерді дұрыс 

шешу үшін логорифмнің анықтамалары мен қасиеттерін білу қажет 
Логорифмнің негізгі қасиеттері: 

1) ;                                          5) = ; 

2) ;                                      6) ; 

3) ;                 7) ; 

4) = ;                   8) . 

Сондай-ақ  көрсеткіштік жəне логорифмдік функциялардың қасиеттерін есте сақтау 
маңызды: Функцияның анықталу облысында , мұнда  -барлығы нақты 
сандар жиыны қамтиды; функциясында, мұнда  -тек оң нақты сандар 
жиынын қамтиды. 

1) Көптеген фукциялардың мəндері - тек оң нақты сандар жиынын қамтиды; 
 функциясы - барлық нақты сандар жиынын қамтиды. 

2) Мононтонды аралықта: егер екі функцияда өседі; егер  -екі функцияда 
кемиді. 

Ескерту. 1) Екінші қасиетке сəйкес  логарифмдік теңдеулерді шешу кезінде теңдеудің 
мүмкін мəндерін анықтап алу қажет немесе шешімінен кейін міндетті түрде тексеру қажет. 

Ал үшінші қасиетті теңсіздіктерді шешкенде есте сақтау қажет. 
Көрсеткіштік теңдеу 
Көрсеткішті теңдеу немесе транцендентті теңдеу деп белгісізі көрсеткіші дəрежесіне 

кіретін кейбір шамаларды айтамыз.Көптеген параметрлік көрсеткіштік теңдеулер, 
көрсеткіштік теңдеулермен ұқсас болып келеді: а f (x) = b φ(х)  (*), Мұнда  а>0, b>0. Егер 

, онда теңдеу теңдеуімен ұқсас . 
Логарифмдік теңдеу 

Логарифмдік теңдеу - бұл белгісізі лагорифм аргументіне кіретін трансценденттік 
теңдеу болып табылады.  

Логорифмдік теңдеулерді шешу кезінде 2 негізгі əдіс қолданылады:1) 
 теңдеуінен теңдеуіне көшу; 2) жаңа айнымалы енгізу. 
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Параметрлік логорифмдік теңдеуді шешу қарапайым логорифмдік теңдеудің 
түбірлерін табу мен квадрат теңдеуді шешумен ұқсас болып келеді. 

Мысалы, a параметрінің барлық мəндерінде 25х2  - 2(а + 1)5х2+ 9а – 5 = 0 теңдеуінің 
мəнің табу. 

Шешуі. t = 5х2деп белгілеп аламыз. Онда теңдеу мына түрге келеді 2 - 2(a + 1)t +9a – 5 = 0 (t > 0, t ≠ 1, E(t) = [1; +∞] ) 
Алдымен мына теңдеуді қарастырамыз t = 5х2 .  
1. t = 1  болғандаесептіңбірғанашешіміболады5х2= 1,  х2 = 0,     х = 0 
2. t> 1 болғандаlog5 > 0.Сондықтан теңдеу мынадай түрге келеді5х2= 

tмұндаекіжауапболады5х2= t  х2 = log5  х1,2 = ± log5  
Демек, егер алынған квадрат теңдеудің екі түбірі болсаt1жəнеt2> 1. бастапқы теңдеудің 

4 шешіміболады.  
Параметрлік тригонометриялық теңдеулерді шешу əдістері 
Теңдеу тригонометриялық деп аталады, егер белгісіз тригонометриялық 

функциялармен ғана берілсе. Мұндай теңдеулерді шешу қарапайым тригонометриялық 
теңдеулерді шешумен сəйкес келеді. 

Осы əдістерді пайдалану көптеген күрделі тапсырмаларды шешуді жеңілдетеді.Əрбір 
əдістің үлгісін пайдала отырып, оқушы оған керекті əдісті тез тауып, қолдана алады. 

Жаңа айнымалы енгізу 
Жаңа айнымалыны енгізуайнымалы тапсырманы орындау барысында 

есептіжеңілдетугемүмкіндікбереді.Бұлтəсіл мынадай жағдайларда қолданылуы мүмкін. 
1.1. Теңдеу мынандай түрде берілсе 

 
мынандай жаңа айнымалыны енгізіп  келесі алмастыруды қолдануға болады. 

 
1.2. Теңдеу мынандай түрде берілсе 

 
мынандай жаңа айнымалыны енгізіп  келесі алмастыруды қолдануға болады. 

 
1.3. Теңдеу мынандай түрде берілсе 

 

мынандай жаңа айнымалыны енгізіп  келесі алмастыруды қолдануға болады. 

 
1.4. Теңдеу мынандай түрде берілсе 

 
жаңа айнымалысын енгізіп,мұндағы: 

 
келесі алмастыруды қолданамыз 

 
Аталған тақырыпты оқушылар жақсы меңгерсе, онда оқушыларда басқа тақырыптағы 

есептерді шығаруда қиындық туындамайды. 
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Умение решать задачи является одним из основных показателей глубины освоения 

учебного материала, уровня математического развития учащихся. Текстовая задача помогает 
ученику вырабатывать правильные математические понятия, выяснять различные 
взаимосвязи в окружающей действительности, дает возможность применять изученные 
теоретические положения. В школьном курсе математики текстовым задачам придается 
большое значение, так как такие задачи способствуют развитию логического мышления, 
грамотной математической речи и других качеств продуктивной творческой деятельности 
учащихся [5]. 

Текстовая задача - есть описание некоторой ситуации на естественном языке с 
требованием дать количественную характеристику какого-либо компонента этой ситуации, 
установить наличие или отсутствие некоторого отношения между её компонентами или 
определить вид этого отношения. Для того, чтобы научиться решать задачи, надо 
разобраться в том, что они собой представляют, как устроены, из каких составных частей 
состоят и каковы инструменты, с помощью которых производится решение задачи [3]. 

Каждая задача - это единство условия и цели. Если нет одного из этих компонентов, 
то нет и задачи. Это означает, что анализ условия задачи необходимо соотносить с вопросом 
задачи и, наоборот, вопрос задачи анализировать с условием. 

Рассмотрим задачу: На тракторе «Беларусь» поле можно вспахать за 10 дней, а на 
тракторе «Кировец» - за 15 дней. За сколько дней будет вспахано поле, если на вспашку 
поставлены оба трактора? 

В задаче пять неизвестных величин, одно из которых заключено в требовании задачи. 
Это значение величины называется искомым. Иногда задачи формируются таким образом, 
что часть условия или всё условие включено в одно предложение с требованием задачи. 

В реальной жизни довольно часто возникают самые разнообразные задачные 
ситуации. Сформулированные на их основе задачи могут содержать избыточную 
информацию, то есть ту, которая не нужна для выполнения требования задачи. На основе 
возникающих в жизни задачных ситуаций могут быть сформулированы и задачи, в которых 
недостаточно информации для выполнения требований. 

Например, в задаче: «Найти длину и ширину участка прямоугольной формы, если 
известно, что длина больше ширины на 3 метра» - недостаточно данных для ответа на её 
вопрос. Чтобы выполнить эту задачу, необходимо её дополнить недостающими данными. 


